Poétfinal XXI Mistrzostw Polski w Grach Matematycznych i Logicznych

CE uczniowie klasy III SP lub mtodsi

CM  uczniowie klas IV oraz V SP

C1 uczniowie klas VI oraz VII SP

C2 uczniowie klasy VIII SP i klasy pierwszej szkét Srednich
L1 pozostali uczniowie szkét Srednich

L2 studenci kierunkéw Scistych, urodzeni nie wezesniej niz w roku 1994

HC e 0soby zawodowo zajmujace si¢ matematyka, w szczeg6lnosci pracownicy naukowi szkét wyzszych, placéwek naukowo-badawczych,
e finalisci etapu migdzynarodowego w kategorii GP, w ciagu dwdch lat od tego finatu
GP  dorosli nie wystepujacy w kategorii L2 oraz HC, w tym uczniowie szkét pomaturalnych.

Poczatek wszystkich kategorii

1. Dekoracja

Nauczycielka  zaproponowata
uczniom przystrojenie  klasy
pewna liczba takich samych

5

Wiadomo, ze w pudelku z naklejkami jest 19
prostokatnych naklejek, 37 okragltych naklejek i 57
tréjkatnych naklejek.
Iloma kompletnymi
mozna przystroi¢ klase?

wyklejanek jak na rysunku.

wyklejankami bedzie

2. Réwne kola

Plansza sktada si¢ z

pSl wyznaczonych 1
przez trzy okregi.
Wpisane litery

nalezy zastapié

wszystkimi liczbami

sposrdd 3,4,5,6,7,

tak aby suma liczb znajdujacych si¢ wewnatrz
kazdego z kot byta réwna 14.

Podaj wartosci odpowiadajace literom a, b, ¢, d,
e.

3. Ewolucja
Fukasz swoja budowle z malych
szeSciennych klockéw. Kazda kolejna budowla

tworzy

jest podobna do poprzedniej, ale ma po jednym
dodatkowym klocku na kazdym z koncéw, jak na
rysunku.
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Budowla 1 Budowla 2 Budowla 3

Fukasz ma 125 klockéw.
Ile kompletnych budowli uda mu si¢ stworzy¢?

4. Parzyste i nieparzyste

15 marca 2025
W tej ramce
cyfr parzystych jest ... a cyfr nieparzystych jest ...

Uzupekij informacj¢ w ramce tak, aby byla
prawdziwa.
Uwaga: cyfry parzyste to 0, 2, 4, 61 8.

5. Suguru
Prostokat 3
na rysunku 5 2 4
jest podzielony
na obszary
(ograniczone
pogrubiong
linia). W
obszary
sktadajace
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si¢ z czterech kratek nalezy wpisac liczby 1,2,314,
za$ w obszary sktadajace si¢ z pigciu kratek trzeba
wpisac liczby 1,2,3,4,5. Kratki zawierajace takie
same liczby nie moga si¢ styka¢ nawet rogami.

W puste kratki wpisz liczby. W formularzu
wpisz Kkolejno od lewej do prawej liczby
wystepujace w wierszu zaznaczonym
strzatkami.

Koniec kategorii CE



6. 1a si do

Klara ma za zadanie gra¢ wprawki na flecie.
Powinna ¢wiczyC trzy nuty, la, si oraz do, w
grupach po cztery (jak na przyktad la-si-do-si),
przy zachowaniu nastgpujacych trzech warunkow —
w kazdej grupie czterech nut:

— sa wszystkie trzy nuty,

— kazde dwie kolejne nuty sa rézne,

— pilerwsza i ostatnia nuta sa rozne.

Ile ré6znych grup bedzie mogla utworzy¢?

7. Warg gwar
Jak w kazdym kryptarytmie,
przedstawia caly czas tg sama cyfre, a dwie rdzne

kazda z liter

litery odpowiadaja dwém réznym cyfrom. Ponadto,
zadna z liter nie zastgpuje zera.
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Jaka jest wartos¢ WARG?

8. Dziewieé zetonow

Matylda ma dziewig¢ zetondw ponumerowanych
kolejnymi liczbami catkowitymi od 1 do 9. Chce
wybraé zeton oznaczony jej ulubionag liczba 5 oraz
cztery lub pie¢ innych zetondéw. Suma liczb na
zdjetych zetonach, wiacznie z piatka, powinna by¢
réwna 25.

Na ile sposobéw moze to zrobi¢?

Koniec kategorii CM

Uwaga do zadasi od 9 do 18: aby zadanie byto
catkowicie rozwiqzane naleZy podac liczbe jego
rozwiqzan i rozwiqzanie, jesli jest jedyne, albo
dowolne dwa rozwiqzania, jezZeli jest ich wigcej
niz jedno. W karcie odpowiedzi przewidziano dla
wszystkich zadarn mogqcych miec¢ wiele rozwiqzan
miejsce na wpisanie 2 rozwiqzan (ale mozZe sig
zdarzyd, ze jest tylko jedno rozwiqzanie).

9. Ulamek Matyldy

Matylda zapisata utamek, w ktérym licznik jest
wigkszy od 25 a mianownik mniejszy od 50.
Utamek ten jest wigkszy od % a mniejszy od %.
Jaki ulamek zapisala Matylda? OdpowiedZ podaj
w postaci utamka dokladnie tak, jak zapisala go
Matylda.

10. Okragle puzzle

Okragle puzzle sa zbudowane z
centralnego 1 z otaczajacych go kolejnych
pierScieni. Pierwszy z pierScieni sklada si¢ z co

elementu

najmniej pieciu elementéw, a w kazdym kolejnym
pierScieniu jest co najmniej o trzy elementy wigcej
niz w poprzednim. Réznica w liczbie elementéw
pomigdzy kolejnymi pierScieniami jest
Wszystkich elementéw jest 625, a dwa pierwsze
pierScienie wraz z elementem centralnym licza 25
elementow.

Z ilu pierscieni skladaja si¢ te puzzle?

stata.

11. Kwadracik roku

Cztery jednakowe prostokatne ptytki o bokach
dtugosci  calkowitej  zostaly ustawione w
kwadratowy wzdr w ten sposéb, ze ograniczaja one

mniejszy kwadrat wewnatrz.

Wiadomo, ze ptytki nie zachodza na siebie, a pole
duzego kwadratu jest doktadnie 20,25 razy wigksze
od pola wewngtrznego kwadratu.

Jakie jest najmniejsze mozliwe pole jednej takiej

plytki?

Koniec kategorii C1



12. Magiczny latawiec
W niektére pola podanego diagramu wpisano juz
pewne liczby.

Wypetnij diagram réznymi elementami ze zbioru
{5,6,7,8,9,10,11} tak, zeby sumy wszystkich
liczb umieszczonych w polach lezacych na tym
samym odcinku byly jednakowe.

Jakie liczby znajda si¢ w polach oznaczonych
literami aib?

13. Kwadrat do kwadratu
Uzupetnij puste pola tej
kwadratowej planszy w taki

sposob, aby 2
— liczby wyrazone cyframi
z kazdego wiersza
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czytanego od lewej do

prawej byly kwadratami

liczb catkowitych,

— liczby wyrazone cyframi z kazdej kolumny
czytanej od géry do dotu réwniez byty kwadratami
liczb catkowitych.

Jaka liczbe odczytamy w pierwszym wierszu?

14. Na zielono
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Jaka czes$¢ pola calego prostokata stanowi pole
zielonej czeSci? OdpowiedZz podaj w postaci
utamka nieskracalnego.

Koniec kategorii C2

15. W moim tréjkacie

Dtugosci bokéw BA, AC i BC trgjkata ABC, w
podanej kolejnosci, tworza postgp arytmetyczny o
dodatniej réznicy r. Ponadto

IBA| - IBC]> = |AC]® + 11+°.

Oblicz dlugos¢ boku BC jezeli wiadomo, ze pole
tréjkata jest réowne 600 cm?.

16. Ramka

Na ile sposobow
ramke pokazana
obok (o wymiarach A
6 X 6 z usunietymi Rk
Srodkowymi czterema
polami) mozna
wypeki¢ jednakowymi
plytkami 2 X 1 (plytki mozna obracac)?

Uwaga: Plytka i ptytka odwrécona lub obrécona o

kat 180 stopni sg nierozrdéznialne.

Koniec kategorii L1, GP



17. Paleczka

Do pustej miseczki w ksztatcie potowy powierzchni
kuli o promieniu 7 wlozono cienka jednorodng
pateczke o dlugosci 17, jak na rysunku powyze;j.
Miska jest Sliska, dlatego pateczka uktada si¢ w
rownowadze, to znaczy jej Srodek cigzkosci jest
mozliwie najnize;j.

Jaka jest dlugos¢ tej czeSci paleczki, ktora
wystaje ponad miske? OdpowiedZ podaj w postaci
utamka nieskracalnego.

18. Pudelka z liczbami

Pudetka sa ponumerowane kolejnymi liczbami
catkowitymi dodatnimi 1,2,3,.... W kazdym
pudetku znajduje si¢ liczba. Przez s(n) oznaczamy
sume cyfr liczby catkowitej n. Wiadomo, ze

— dla kazdego n liczba z pudetka o numerze

n+s(n)+s(n+s(n))

jest rowna sumie liczb z pudetek o numerach n oraz
n+s(n),

— w pudetkach o numerach 1 i1 2 znajduja si¢ liczby
catkowite dodatnie,

— w pudetku o numerze 7 jest liczba 13.

Jaka liczba znajduje si¢ w pudelku o numerze
64?

Koniec kategorii L2, HC



