Potfinal XXII Mistrzostw Polski w Grach Matematycznych i Logicznych, 7.03.2026

CE uczniowie klasy IIT SP lub mtodsi
CM uczniowie klas IV oraz V SP
C1  uczniowie klas VI oraz VII SP

C2  uczniowie klasy VIII SP i klasy pierwszej szkot §rednich

L1  pozostali uczniowie szkét Srednich

L2  studenci kierunkéw Scistych, urodzeni nie wezesniej niz w roku 1996

HC e osoby zawodowo zajmujace si¢ matematyka, w szczegélnosSci pracownicy naukowi szkét wyzszych,

placéwek naukowo-badawczych,

o finalisci etapu migdzynarodowego w kategorii GP lub HC, w ciagu dwdch lat od tego finatu

GP  dorosli nie wystepujacy w kategorii L2 oraz HC, w tym uczniowie szk6t pomaturalnych.

Poczatek wszystkich kategorii

1. Kostki

Lutek i Lilka zbudowali te
konstrukcje z szeSciennych
szarych 1 biatych klockéw

umieszczonych jedne na
drugich. W  najnizszej
warstwie uzyli jedenastu
klockoéw, a kazdy klocek w wyzszych warstwach
postawili na klocku lezacym bezposrednio nizej.

Klocki w kazdej warstwie sa takiego samego
koloru.
Ilu klockéw kazdego koloru uzyli?

2. Gwiazda tanczaca

Ile w pelni narysowanych tréjkatéw mozna
znalezé¢ w tej gwiezdzie?

3. Zetony
Matylda polozyta cztery
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zetony na dwoch polach

planszy, jak na rysunku. 800 . ©
Chce rozmiesci¢ pozostale —
dziesig¢ zetonéw na biatych polach planszy w taki
sposdb, aby:

e w kazdym bialym polu znalazt si¢ co najmniej
jeden zeton,

e oraz aby w kazdym rzedzie lub kolumnie trzech
biatych pdl liczba umieszczonych w nich zetonéw
si¢ nie powtarzala.

Poméz Matyldzie i rozmies¢ pozostale zetony z
zachowaniem tych warunkoéw.

Uwaga: W pola karty odpowiedzi wpisz cyfry
odpowiadajqce liczbie Zetonow w kazdym polu
zaznaczonego strzatkq wiersza, od lewej do prawej,
rozdzielone przecinkami.

4. Ré6wno-waga
Szalki sa w réwnowadze dla trzech przedstawionych
rozmieszczen pudetek i odwaznikéw:
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Takie same pudetka maja zawsze taka sama wage.
Ile wazy odwaznik w trzecim rozmieszczeniu?




5. Trzy karty

Na kazdej z kart w talii umieszczona jest jedna

figura oraz jeden kolor. Matylda wyjeta z talii trzy
karty 1 ulozyla je obok siebie, od lewej do prawe;j,
jak na rysunku. Figury, ktére widnieja na tych
trzech kartach to as (A), dama (D) 1 walet (W), a
kolory to kier ¢ (K), pik # (P) i trefl & (T).
Wiadomo, ze prawdziwe byly wszystkie
nastgpujace stwierdzenia:

e Trefl lezy bezposrednio po lewej od waleta.

e Dama lezy bezposrednio po prawej od asa.

e Kier lezy bezposrednio po lewej od trefla.

Dla kazdej z kart Matyldy, od lewej do prawej,
okresl figure (A, D lub W) i kolor (K, P lub T).

Koniec kategorii CE

6. Mnozenie do uzupelnienia

Uzupelnij to mnozenie umieszczajac wszystkie
dodatkowe klocki w pustych polach.
Jaki jest wynik mnozenia?

7. Nim Anka zagra Y.ukasz wygra
Lukasz i Anka graja w
patyczki. Na poczatku, na
planszy w czterech rzgdach '
rozmieszczonych jest 1, 3,

5 1 9 patyczk6éw, jak na ' ' '
rysunku. W kazdym ruchu ' ' ' ' ' ' '
gracz zdejmuje dowolng

dodatnig liczbg patyczkéw, ale tylko z jednego
rzedu. Gracz, ktéry zdejmuje ostatni patyczek,

przegrywa. Anka zaczyna i zdejmuje dwa patyczki.
Fukasz w swoim pierwszym ruchu réwniez
zdejmuje dwa patyczki. Anka na to zdejmuje ich
sze$¢. W swoim drugim ruchu Lukasz zdjal pewna
ilo$¢ patyczkéw 1 ma pewnosc, ze wygra.

Ile patyczkéw zdjal Lukasz w swoim drugim
ruchu?

8.3/8

Kazio  wydrukowat na
swojej drukarce 3D
osiem jednakowych
trojkatéow  prostokatnych

rownoramiennych. Trzy z nich pomalowal na
czarno, a pi¢¢ na bialo. Wszystkie tréjkatne klocki
ztozyt nastgpnie w duzy klocek kwadratowy w taki
sposob, ze wszystkich 8 tréjkatow ma wspolny
wierzchotek (jak na rysunku). Wybierajac gdzie
w kwadracie umiesci czarne tréjkaty, moze dostac
rozne kwadratowe klocki.

Ile roéznych kwadratowych klockéw moze
otrzymac?

Uwaga: Gotowy kwadratowy klocek mozna
obracac i odwracad, klocki uwazamy za takie same
jezeli da sie w ten sposob jeden przeprowadzi¢ w
drugi.

Koniec kategorii CM

Uwaga do zadan od 9 do 18: aby zadanie byto
catkowicie rozwiqzane naleZy podaé liczbe jego
rozwiqzan i rozwiqzanie, jesli jest jedyne, albo
dowolne dwa rozwiqzania, jeZeli jest ich wigcej
niz jedno. W karcie odpowiedzi przewidziano dla
wszystkich zadarn mogacych miec wiele rozwiqzan
miejsce na wpisanie 2 rozwiqzan (ale moze sig
zdarzyé, Ze jest tylko jedno rozwiqzanie).

9. Le Corbusier

Architekt Le Corbusier
zaprojektowat
w ksztatcie kwadratu
o wymiarach 60 m

skwer

na 60 m, podzielony
na szeSé czesci,
kazda o powierzchni
réznej od pozostatych.

Podziatu dokonal przy pomocy trzech odcinkéw
o dtugosci réwnej bokowi kwadratu, rysujac je na
przedstawionych na rysunku liniach wewngtrznej
regularnej siatki projektu skweru.

Podaj pola (w m?) powstalych szeSciu czeSci,
od najmniejszej do najwiekszej, rozdzielajac je
przecinkami.



10. Detektor

Na rysunku
przedstawiono
detektor istot
pozaziemskich.
Aby
wychwytywaé
ich sygnaty,
jego mechanizm

skutecznie

jest zbudowany
Z czternastu

okragtych modutéw o wszystkich czutodciach
catkowitych od 1 do 14 umieszczonych w weztach
przedstawionej konstrukcji. Moduty o czutoSciach
7, 11 1 13 sa juz umieszczone. Aby urzadzenie
dziatato, suma czutoSci moduléw lezacych na
kazdym narysowanym odcinku musi by¢ réwna
26, za$ czuto$¢ modutu a musi by¢ mniejsza niz
czuto$¢ modutu c.

Jakie czulo$ci w dzialajacym urzadzeniu beda
mialy moduly b i d?

11. Roztrzepana kasjerka

Matylda kupita gre, ktérej cena wyrazala sig
catkowita dwucyfrowa liczba ztotych. Wpisujac
cen¢ do terminala, roztrzepana kasjerka wpisata
zamiast ceny sprzedazy sum¢ kwadratow pierwsze;j
1 drugiej cyfry ceny. Po sprawdzeniu paragonu
Matylda stwierdzita, ze zaptacita o ztotéwke mnie;j
niz wynosila cena sprzedazy.

Ile Matylda zaplacita za gre?

Koniec kategorii C1

12. Codziennie $wieze buleczki

W  Matematowie jest tylko pig¢ piekarni. Z
powodéw technicznych, kazda z nich musi byc¢
nieczynna w jeden wybrany dzien tygodnia.
Mieszkancy natomiast chca aby w kazdy dzien
tygodnia co najmniej jedna z piekarni byta czynna.
Na ile sposobow da si¢ zaplanowal prace
piekarni, aby pogodzi¢ wymagania piekarzy i
mieszkancow?

13. Dziwny kaktus

Na  planecie = Koch
rosng dziwne kaktusy
o liSciach w ksztalcie
kwadratow. Co roku

kaktus wypuszcza dwa

nowe liscie, z ktorych
w kolejnym roku tylko

jeden wypuszcza kolejne

dwa. Polozenie nowych

lisci wzgledem liScia-rodzica jest uwidocznione
na rysunku. Li$¢-rodzic i oba nowe liScie otaczaja
rOwnoramienny tréjkat prostokatny. Na rysunku
uwidoczniony jest kaktus w sze$¢ lat po zasadzeniu
poczatkowego liscia.

Jezeli pierwszy lis¢ mial powierzchne réwna 16
dm?, jaka bedzie aczna powierzchnia lisci w 16
lat po posadzeniu pierwszego?

Uwaga: Odpowied? podaj w dm? w postaci utamka
nieskracalnego.

14. Podzial kwadratu

Chcemy podzieli¢ kwadrat o boku 1 dm na cztery
czgSci o rownej powierzchni przy pomocy trzech
odcinkéw o takiej samej dtugosci. Te trzy odcinki
muszg rozcina¢ caly kwadrat i nie moga si¢ ze soba
krzyzowac¢, moga natomiast mie¢ wspdlny koniec.
Jaka jest najwigksza mozliwa dlugos¢ wspdlna
dla takich trzech odcinkéw?

Uwaga: Odpowied? podaj w decymetrach z
doktadnosciq do trzech miejsc po przecinku. JeZeli
potrzeba, przyjmij 1,414 za \/Z 1,732 za \/§ I
2,236 za V/5.

Koniec kategorii C2



15. Czworokat gmilowy

Wielokat nazywamy gmilowym jezeli istnieje co
najmniej jeden punkt P, dla ktérego stosunek
dtugosci danego boku wielokata do odlegtosci
punktu P od prostej zawierajacej ten bok jest
taki sam dla kazdego boku wielokata. Wszystkie
trojkaty sa gmilowe, ale wielokaty z wigksza liczba

bokow tylko wyjatkowo.
W  ukiadzie  wspélrzednych  kartezjanskich
wierzchotki pewnego czworokata gmilowego

ABCD maja wspétrzedne A(0,0), B(7,3), C(4,0),
D(7,-3).

Jaka jest odcieta takiego punktu P?

Uwaga: W razie koniecznosci odpowied? zaokrqglij
do najblizszej tysigcznej czesci jednostki.

16. Fantastyczne kwadraty
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Przedstawiona plansza skfada si¢ z 16 kolek 1
11 kwadratéw (9 matych i 2 duzych). Celem
gry jest umieszczenie wszystkich liczb od 1 do
16 w kotkach planszy, z zachowaniem jednego
warunku: sumy liczb w koétkach dotykajacych
kazdego kwadratu musza by¢ takie same. Liczby
1, 21 3 sa juz umieszczone. Skoficz gre uzywajac
pozostatych liczb od 4 do 16.

Jakie liczby znajda sie¢ kolejno w najnizszym
rzedzie?

Uwaga: Podaj je kolejno od lewej do prawej,
rozdzielone przecinkami.

Koniec kategorii L1, GP

17. Pola i obwody

Tomek wybiera sobie pewna liczbg catkowita
dodatnia m i rysuje figure w ksztalcie litery L,
podzielong na 6n + 9 kwadratéw jednostkowych
(rysunek przedstawia sytuacje¢ dlan = 5).

Nastgpnie Tomek oblicza sumg¢ obwodéw oraz
sum¢ pol wszystkich (niezdegenerowanych)
prostokatéw, ktérych wszystkie boki leza na liniach
tworzacych podziat wyjsciowej figury badZz na
jej brzegu; dwa takie prostokaty zaznaczono na
rysunku kolorowymi liniami przerywanymi.

Jaka jest gramica stosunku sumy obwodoéw
do sumy pol dla rozwazanych przez Tomka
prostokatow, gdy wybierana liczba n dazy do
nieskonczonosci?

W  formularzu odpowiedzi wynik podaj w
postaci dziesigtnej z doktadnoscia do trzech cyfr
znaczacych.

18. Przegubowy czworokat
D

A B

Mamy przegubowy czworokat ABCD, w ktérym
dtugosci bokéw sa réwne, kolejno, 1 dm, 2 dm, 4
dmi3 dm.

Jakie jest maksymalne pole powierzchni tego
wielokata?

Uwaga: Odpowied? podaj w dm® w zaokrqgleniu
do setnych. Jezeli potrzeba, przyjmij 1,414 za /2 i
1,732 za /3.

Koniec kategorii L2, HC



