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Pétfinat krajowy 17 marca 2012

CE : zadania o numerach addo5; czas 60 minut

CM : zadania o numerach addo 8; czas 90 minut
Cl: zadania o numerach dddo11;
C2: zadania o numerach dddo 14;
L1 i GP: zadania o numerach otldo 16, czas -180min.

L2 i HC: zadania o numerach oddo 18 czas -180min.

czas 120 minut
czas 180 minut

ZADANIA
POCZATEK WSZYSTKICH KATEGORII

najmniej jedno jajko i zeby kazdy bok kurnika zawierat
dokiadnie 10 jajek?

5 —Telefony. Pawet i Gawet prowadzsklep z telefonami.
W czwartek 29 grudnia 2011 rano Pawel przégl
rachunki. Sprzedali oni 13 telefonéw w ostatrirode

i jeden w ten czwartek. Nazajutrz, w afgk przed
potudniem Gawet przeglla rachunki. Sprzedali oni
ostatecznie 15 telefonébw w ostatni czwartek i 4 em t
piatek. Suma sprzedanych w grudniu telefonéw byta wted
réwna 218lle telefonéw sprzedano w grudniu do chwili,
gdy Pawet przegadat rachunki?

KONIEC KATEGORII CE

6 — Liczba. Mathias pomylat sobie pewa liczbe, mnazy

ja przez 3, nagpnie dodaje do otrzymanego wyniku 792,
dzieli z kolei ten ostatni wynik przez 144 i otrzya
doktadny wynik, ktory jest liczbcatkowity (nie ma reszty).
Nastpnie Mathias odejmuje 2 od ostatniego wyniku

1- Lugterko. Matylda otrzymata nowy rower z oka_zaiy_mi_w koncu mnay ostatny otrzyman liczbe przez 100 000
lusterkiem wstecznym. Podczas jazdy prébnej widiiotrzymuje doktadnie jeden miliodaka liczbe pomyslat
nadjezdzajacy z przeciwka samochod sportowy. Gdy: ju sobie na pocgtku Mathias?

mingli si¢, Matylda, nie odwracaf sk odczytuje z tablicy
rejestracyjnej samochodu ngstjaca liczbe w swoim

lusterku wstecznym: E |:| | E
Jaki numer rejestracyjny znajduje sie
na tablicy rejestracyjnej tego samochodu?

2 — Cegly Chcemy wyry

wszystkie liczby od 1 do 7 na

siedmiu cegtach (patrz rysunek)|, X

po jednej na kadej cegle, (liczba

1 jest juz wyryta) i w taki sposoOb, aby trzy cegly otacza
kazde czarne kotko zawieraty liczby, ktorych suma zzavs
wynosi 11. Umiéci¢ pozostate liczby od 2 do 7.
W formularzu odpowiedzi podaylko sung liczb x+y.

3 — Tor. Podczas jazdy na torze S
samochodowym Mathville, 0
kierowca Bastien Mob wyjechat z ‘
miejsca startu (Départ) i wykonat S

pewnry liczbe okrazen zanim op#cit
tor w miejscu przybycia (Arrivée).
W trakcie tej jazdy Bastien siait
111 razy swqj kierowniz na
prawo. lle razy przejechal on kolo skaty (Rocher)?
Uwaga: Pomidzy dwoma wiraami (zaketami) Bastien
wyprostowuje kota samochodu przed nowym e¢tkm

.
ﬁ S }
rm vl i

Dépar

swojej kierownicy, lecz zwizanego z tym ruchu kierownicy

nie zaliczamy daadnego skitu.

4 — Kurnik. Eustachy ma kury,

ktére kadego ranka znosgzajka o |dn 0o
w osmiu przegrédkach kurnika. o0 O
.Sprytne”  kury  Eustachego 10 .%E.u;“ 10
znosa zawsze 10 jajek na 00| 0.n| 00,
kazdym boku kurnika. o) oo
W przyktadzie przedstawionym —_

na rysunku kury zniostyaéznie
29 jajek.Jaka minimalng liczbe jajek musza one znid¢,
aby kazda z &miu przegrodek kurnika zawierata co

7 —Trimino. Marek uktada kéci :
trimina na planszy do gry

w warcaby 6x6. Kada kaé ‘;"
trimina pokrywa dokladnie trzy [5
puste pola w rgdzie lub w

kolumnie planszy (poziomo lub pionowo). W pewnym
momencie zatrzymuje giponiewa nie mae wiecej kiasé
kosci trimina. Pozostaje jednak wiele pustych pdl.
lle pozostaje, co najwyej, pustych pél?

8 — Kalkulator. Marcin odnalazt stary kalkulator, ktérego
uzywat jego ojciec w gimnazjum. Na tym kalkulatorze s
tylko cztery klawisze, ktére dziatgjklawisz ,3" , klawisz
.0, klawisz ,+" i klawisz ,=". Kiedy whcza kalkulator,
wyswietla sk ,0”. lle razy Marcin musi naciska¢ na
klawisze, co najmniej, zanim kalkulator wywietli
»2012"? Uwaga: Naciska sitylko jeden raz na klawisz ,="
tuz przed wywietleniem kaicowego wyniku.

KONIEC KATEGORII CM
Uwaga do zadari 9 i 11. Aby zadanie bylo kompletnie rozwigzane
nalezy podac liczbe jego rozwiqzasi i to rozwigzanie, jesli jest
jedyne, albo dwa rozwigzania, jezeli jest ich wiecej. W formularzu
odpowiedzi przewidziano dla tych zadasi migsce na wpisanie
2 rozwiqzart (ale moze sie zdarzyé, ze jest tylko jedno
rozwigzanie!).

9 - Autoreferencja. Zastpi¢, w przedstawionej ramce,

1-2-3-4-5-6-7-8-9-10-11-12

W tej ramce znajdujesiX liczb, a wréd nich
Y to liczba wielokrotnéci 5.

X orazY liczbami catkowitymi dodatnimi napisanymi za
pomog cyfr i w taki sposéb, aby zdanie wygtijace w tej
ramce, 4cznie z liczbami zasgpujacymi X oraz Y, byto
prawdziwe. W formularzu odpowiedzi, dapar liczb X ,

Y napis& w formie (X,Y).



10 - Zgadywanka. Kazdy symbol
przedstawia zawsze taksamy cyfre. LY
Kazda liczba po prawej stronie wiersza | \/ () 15
(rzedu) wskazuje sumtrzech cyfr, ktére —, —,
wystepuja w tym wierszu. Kada liczha *- AN
na dole kolumny wskazuje sgnrzech ' '3
cyfr, ktére wystgpuja w tej kolumnie.Odnalezé¢ sumg cyfr
w trzecim wierszu.

Wooa

10

11 —Magiczne ,E”. Uzupetnié pola tego
,E” za pomoa liczb od 1 do 10, tywajac
kazdej z nich i to jeden raz oraz wpigajpo |
jednej liczbie w pole (liczba 5 jest 4u
umieszczona). Ponadto, nale tak je
wpisa, aby: 3 | |
liczby: suma liczb zawartych w kdym z dwdch
rzedoéw o 3 polach, suma liczb wedzie o 2 polach oraz
suma liczb w kolumnie o 5 polach byly zawsze taki
same,

liczby napisane w dwéch lub trzech polachzdego
rzedu byly zawsze ustawione w kolefiod rosracej, od
lewej do prawej.

W formularzu odpowiedzi podaloczyn liczba x b.

2]

KONIEC KATEGORII C1

12 —Kreski. Karol, do napisania kolejnej liczbyzywa
trzech symboli, ktére zawiernjl kresk, 2 kreski lub 3
kreski (patrz rysunek) i robi to w naptijacy sposob:

Po jego 312 kresce (pisz tak liczby 1,2,3,4,...) piéro
przestato pisa Jaka jest ostatnia liczba naturalna, ktég
Karol napisat w catcsci?

13 —Suma cyfr. Suma cyfr liczby naturalnej N rownaesi
1012, a suma cyfr innej liczby naturalnej P wyn®8ilL2.
Jaka jest, co najmniej, suma cyfr liczby ldacej sum
liczb N + P?

14 —Domino. W tym tourne-dominos gra esiosmioma
jednakowymi kéé¢mi domina 1x2. Te k@i domina musz

Na rysunku jest przedstawiony przypadek, gdy 2 jest
najmniejsz liczba ruchow. Jaka maze byé ta liczba, co
najwyzej?

KONIEC KATEGORII C2

15 —Powierzchnia. Czarne punkty
figury s umieszczone wsrodku
dwéch kolejnych bokéw kwadratu.
Dtugosci bokoéw szarego trojita @
catkowitymi liczbami centymetrow.
Jaka jest, co najmniej,
powierzchnia kwadratu, w centy-
metrach kwadratowych?

16 —Hetm. Figura, symetryczna

ze wzgkdu na & pionow, D/
grzedstawia hetm rycerza. @i \
wierzchotkbw duego peciokata
jest umieszczonych na tym samym |
okregu o promieniu 25cm. Trzy
mniejsze boki piciokata maj
dlugas¢ réwna promieniowi tego
okregu, tj. 25 cm. Wérodku dwdch wikszych bokéw tego
picciokata @ usytuowane dolne wierzchotki szarego
trojkata, ktory przedstawia przythic hetmu. Goérne
wierzchotki szarego trojta i dwego peciokata pokrywag
sig. Jaka jest powierzchnia przytbicy hetmu, wyraona

w cn? i zaokraglona do najblizszego crh ? W razie
i)/otrzeby przyi¢: 1,1414 dlaN2 , 1,732 dla/3 i 2,236 dla
5.
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o

KONIEC KATEGORII L1, GP

17 — Ciag. Tworzymy nieskaiczony cig cyfr wypisupc
losowo cyfry spé&rdd cyfr: 0, 1 lub 2. Nagbnie
odczytujemy ten ag w Kkolejngci wypisywania jego
wyrazéw. Jakie jest prawdopodobigistwo, ze
odczytujemy (przecinki nie % wymawiane) ,2, 0, 1, 2"
nie odczytawszy przedtem ,0, 1, 2" Pod& odpowiecd

w postaci utamka nieskracalnego. W  formularzu
odpowiedzi utamek ten przedstégwiv formie a/b, gdzie
a oznacza licznik, b — mianownik utamka.

18 —Gra. W gre Jozefa gra si
obchodac, zawsze w kierunku

“H1N
oYU N2
pokry¢ (,wybrukowat”), bez zachodzenia na siebie i bezchy wskazéwek zegara, na kole,—l ‘ L_

luk, regularnie pokratkowanplansz 4x4. Mazna to zrobd
na wiele sposobéw.

départ arrivie

Gra rozpoczyna siod losowego wybrania ,brukowania”
wyjsciowego (départ) i ,brukowania” Kkeowego (arrivée).
(na rysunku przedstawiono przyktady takich ,brukaiya
Nastpnie, naley przef¢ od ,brukowania” wyjciowego do
.brukowania” kacowego, grajc najmniejsz liczbe
ruchow. W kadym ruchu nalgy:

wybrat dwie kdci domina, ktore stykaj sie duzym
bokiem na catej jego diugo (jest to zawsze nitiwe),
obrac je 0 90.

3

gdzie umieszczono najpierw kartyﬁ,

ponumerowane od 1 do N. Rysuneﬁ.l; I
przedstawia ¢ gre dla N 7] 4
wynoszcego 9. Zaczyna i od N 6 _-3J’

karty numer 1, ktér sie eliminuje.
Nastpnie, w kadym ruchu eliminuje si co trzeci
napotkan karte. W ten sposoéb eliminujeesiw przyktadzie
gry podanej na rysunku, karty o numerach 1, 4, %, 3, 9,
5 i na kacu gry pozostaje karta numer Bzeli N wynosi
2012, jaki ma numer karta wyeliminowana tw po karcie
noszcej numer 2012 ?0dpowiedzcie 0 jdi uwazacie,ze
karta 0 numerze 2012 jest kapozostajca w koacu gry.

KONIEC KATEGORII L2, HC

POWODZENIA'!



