XXIV Mi edzynarodowe Mistrzostwa
w Grach Matematycznych i Logicznych

VIl Mistrzostwa Polski w GMiL

Finat krajowy — Il dzien 09 maja 2010

CE : zadania o numerach addo5; czas 60 minut

CM : zadania o numerach addo 8; czas 90 minut
Cl: zadania o numerach dddo11;
C2: zadania o numerach dddo 14;
L1 i GP: zadania o numerach otldo 16, czas -180min.

L2 i HC: zadania o numerach oddo 18, czas -180min.

czas 120 minut
czas 180 minut

WAZNE !l Wyniki nalezy wpisa w odpowiedniej ramce
karty odpowiedzi.
Karte wypetniac czytelnie, bez skéen i poprawek.

ZADANIA

POCZATEK WSZYSTKICH KATEGORII

1 - Trojkaty i kwadraty. Na dwym arkuszu papieru
Matylda narysowata kilka kwadratéw i kilka trgpéw.

Wszystkie narysowane figurya ssozlaczne, a ich dczna
liczba jest parzysta. Policzyta boki narysowanyajurf i

otrzymata 29lle jest kwadratéw?

2 —Kolekcja znaczkéw. Piotr ma 45 znaczkéw
pocztowych, cgs¢ wioskich i czs¢ francuskich. Chce mée
kolekcg tylko znaczkéw wioskich. Postanawia ewi
dokon& wymiany znaczkéw francuskich na wioskie z

pienidzy musi by réwna dokiadnie 1zt Nie ma ona
zadnej monety o nominale mniejszyny i gr i wickszym

niz 1 zt. Mimo,ze ma w swojej portmonetce ¢giej niz 1 z4,

to jednak nie mgze, niestety, kugi sobie batonika,
poniewa wrzucenie do automatu doktadnie jednego ztotego

okazalo s niemadiwe. Jaka sumg pienigdzy, co
najwyzej, ma Kasia?(poda wynik w groszach)
KONIEC kategorii CE

6 —Liczba dwucyfrowa. Zosia napisata 10 kolejnych liczb
catkowitych dodatnich, z ktérych kda miata sum cyfr
niepodziel przez 7. Najmniejszz nich byla pewna liczba
dwucyfrowa.Jaka to liczba?

[ — Artyéci. Rzerbiarz BLONDYN, grafik CZARNY i
malarz RUDY g przyjaciétmi. ,Zadziwiajce jest to,ze
jeden z nas ma wiosy blond, jeden czarne i jedde,rale
kolor wiloséw zadnego z nas nie wskazuje na jego
nazwisko” — zauwayt czarnowtosy. Masz ragj odpart mu
BLONDYN. Jaki jest kolor wtosow grafika?

8 —Kurnik. Pan Jozef ma pewriczbe kur biatych i jedn
kure brazowa. Kazda biata kura znosi codziennie rano jedno
jajko, ale kura bizowa, ktora jest cZgioszlka, znosi jedno
jajko tylko w dniach, kiedy pan Jozef ézy kurnik. Robac
swoje obliczenia za marzec, pan Jozef stwierdeay tym
mieshcu zebrat 345 jajeklle wszystkich kur ma pan
Jozef ?

KONIEC KATEGORII CM

Uwaga do zadari od 9 do 18. Aby zadanie bylo kompletnie
rozwigzane nalezy podac liczbe jego rozwigzas i to rozwigzanie,
jesli jest jedyne, albo dwa rozwigzania, jezeli jest ich wiece.

karcie odpowiedz przewidziano dla wszystkich zadas moggcych

swoim koleg Andrzejem, ktory zbiera znaczki z categOmies widle rozwiqzas miejsce na wpisanie 2 roawiqzar (ale moze

Swiata. Ustalag nastpujaca reguk wymiany: 3 znaczki
francuskie za 5 wioskich. Na koniec wymiany Picstj
zadowolony. Ma 51 znaczkow i wszystkiewstoskie. Jaka
liczbe znaczkéw francuskich miat Piotr w swojej
wyj sciowej kolekciji?

sie zdarzy¢, ze jest tylko jedno rozwigzanie!).

9 —Identyczne pola.Mamy dwa trojlaty rownoramienne.
Boki jednego z nich mieaz w centymetrach, 97, 97 i 144,
a drugiego, rowniew cm, 97, 97, x , gdzie x jestade od

3 - Zegarek Tomek ma zegarek cyfrowy. Dwie pierwszel44. Maj one takie same poldaka jest liczba x ?

cyfry wskazuj godzire, dwie nastpne minuty. W pewnej
chwili spojrzat na zegarek i zauwd, ze iloczyn czterech
wyswietlonych cyfr jest réwny 98Ktéra byta wéwczas
godzina na jego zegarku?

4 —Serweta.Duza kwadratovy serwet z bawetny ztaono
po prasowaniu w czterech ngstjacych ,ruchach”:
pierwszy raz na 2 natone na siebie prostaly, drugi raz w
taki sposébze powstat mniejszy kwadrat, a ngstie w ten
sam sposOb w trzecim ruchu (jak w pierwszym) i atyva
ruchu (jak w drugim). Tak zimna serweta ma ksztat
kwadratu o boku 24 cmJaki jest obwdd niezigonej
serwety (przed pierwszym ruchem)?

5 - Kiopot Kasi. Kasia chce kugi za 1zt batonik w

szkolnym automacie, ktory przyjmuje tylko monety o
nominatach 5, 10, 20, 50 gr oraz 1 zt. Wrzucana tawo

10 - Ile zer! 100...001 jest zapisem dziegiym pewnej
najmniejszej liczby podzielnej przez 23. Jest otweotzona
z dwoch jedynek, poreilzy ktorymi zostata wstawiona
pewna liczba zeile zer zawiera zapis tej liczby?

11 - Liczba trzycyfrowa. Kamil napisat trzycyfrow
catkowita liczbe dodatny. Zauwayt, ze jest ona réwna
iloczynowi liczby dwucyfrowej zapisanej jej dwiema
ostatnimi cyframi (bez zmiany ich kolejm) i liczby
zapisanej jej ostatiicyfra. Jaka liczbe napisat?

KONIEC KATEGORII C1



12 — Trzy w jednym. Pocawszy od trzech liczb
catkowitych dodatnich budujemy ag liczb, w ktoérym
kazdy wyraz jest sum trzech bezpoednio go
poprzedzajcych liczb. Np. pocawszy od 136, 9, 2

otrzymujemy cig 136, 9, 2, 147, 158, 307, 612, 1077Wylosowanie

1996,

a;, &, &, aby trzynasta liczba cagu &, &, &, ...
réwna 1996 ?

... Jak wybraé¢ trzy pierwsze liczby catkowite
byta

13 — Btedne mnazenie. Uczeh ma pomnay¢ dwie
calkowite dodatnie liczby dwucyfrowe, ale niesgtizvie
zmienia kolejné¢ cyfr w jednej z dwdch liczb i w ten
sposo6b otrzymuje wynik o 3186 eltszy od prawidtowego.
Jaki jest prawidtowy wynik?

14 — Kostka. Kostka brukowa ma ksztait
prostopadiécianu, ktérego wszystkie kragzie maj rézne
diugdsci wyrazajace sk liczbami catkowitymi centymetréw.
Pole powierzchni catkowitej tej kostki wynosi 19T
Jaka jest jej objetosé?

KONIEC KATEGORII C2

17 —Loteria. Zapraszamy do udziatu w loterii! Prosimy
napisé liczbe i za 1zt wycigmaé los. Jeeli suma cyfr
numeru waszego losu jest réwna liczbie, kthapisalicie,

to wygrywacie 10 zt. Losy majnumery od 100 do 999.
kadego z nich jest jednakowo
prawdopodobne. Jaka liczbe¢ nalezy napisat, aby
prawdopodobienstwo wygranej 10 zt bylo najwgksze

i ile wynosi to prawdopodobidistwo? (poda je w postaci
utamka nieskracalnego).

18 — Gra w tenisa. Dwandcie par matenskich grato
podczas wakacji w tenisa (byly to rozgrywki singkgwij.
odbywaly s¢ tylko miedzy dwoma graczami). Po
zakaiczonych wakacjach jeden z graczy, pan Henryk
sporadzit bilans meczow. Stwierdzitze wszyscy inni
gracze rozegrali e liczby meczéw,zaden z innych
graczy nie grat wicej niz jeden raz przeciwko temu
samemu graczowi taden mz nie grat nigdy przeciwko
swojej zonie. Jaka liczbe meczéw rozegralazona pana
Henryka?

KONIEC KATEGORII L2, HC

15 — Trzy i dwa. Trzech geologéw pracuje na pustyni.

Musz powréct do obozowiska odlegtego o 13,5 km. Maj
do dyspozycji 2 konie. Bdkos¢ przemieszczania i
geologa ,na piechet wynosi 4 km/godz. a na koniu
6 km/godz. Na koniu nie mag jech& dwie osoby
jednoczénie; nie mana te pozostawd koni bez
przewodnika ani nie nima ich puszczasamopasPodat
najkrotszy czas, w minutach, dotarcia wszystkich zech
geologéw do obozowiska.

16 — Market. Pan Kowalski kupit w sklepie cyfrowy
aparat fotograficzny, telefon komérkowy i laptopdzyto
dziewie¢ réznych cyfr, aby napisatrzy odpowiadajce tym
przedmiotom ceny, ktéreadiczbami catkowitymi ztotych.
Cena laptopa jest dwukrotéma ceny aparatu
fotograficznego. W sumie zaptacit 1991 Zbka jest cena
telefonu komérkowego?

KONIEC KATEGORII L1, GP

POWODZENIA'!



